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ОЦІНКИ Швидкості поточкової та рівномірної
ЗБІЖНОСТІ 1-Періодичного гіллястого ланцюгового
дробу спеціального вигляду
Встановлено нову формулу різниці двох підхідних дробів 1-періодичного гіл​лястого ланцюгового дробу спеціального вигляду, на основі якої одержано оцінки швидкості поточкової і рівномірної збіжності такого дробу.

Неперервний дріб
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Для 1-періодичного неперервного дробу
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Зауважимо, що тут і надалі при розгляді квадратного кореня беремо голов​ну вітку 
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Відомо [5–9], що в області
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Лема 1. Нехай елемент 
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 дробу (2) належить замкненій області
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дріб (2) рівномірно збігається в області 
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(іі)
справджується оцінка швидкості збіжності
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Доведення. Оскільки 
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Дріб (1) називають гранично-періодичним, якщо послідовність його еле​ментів задовольняє умову 
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Поряд з гранично-періодичними дробами розглядають скінченні дроби вигляду
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які назвемо зворотними (reversed) дробами, дотримуючись термінології монографії [6, c. 48].

L. Lorentzen, H. Waadeland, W. Thron досліджували питання збіжності гранично-періодичних дробів і дробів вигляду (9) у роботах [5, 6, 8].
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Доведення випливає з того, що мінімантою дробу 
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Розглянемо 1-періодичний гіллястий ланцюговий дріб (ГЛД) вигляду
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Скінченні ГЛД
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Нехай
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Встановимо формулу різниці двох підхідних дробів ГЛД (11), викорис​товуючи запропоновану в [2, с. 28] схему. При цьому вважаємо, що добуток, у якому верхній індекс менший від нижнього, дорівнює 1.

Лема 3. Для різниці двох підхідних дробів ГЛД (11) справджується формула
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Доведення. Використовуючи метод математичної індукції за 
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Для 
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Припустивши, що рівність (15) виконується при 
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Враховуючи, що 
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Побудуємо області 
[image: image109.wmf]j

W

 для вибору елементів 
[image: image110.wmf]j

c

, 
[image: image111.wmf]1,,

jN

=

K

, дробу (11).

Нехай 
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Нехай елементи 
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Теорема 1. Нехай елементи дробу (11) належать побудованим вище областям, тобто 
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Тоді:
(і)
дріб (11) збігається;
(іі)
справджується оцінка поточкової швидкості збіжності
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Доведення. Методом математичної індукції за 
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Для встановлення оцінки швидкості збіжності дробу (11) використаємо формулу (14). Оцінимо зверху вирази
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Перейшовши до границі при 
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Знайдемо значення дробу (11). Використовуючи твердження 1 [1, c. 9], отримаємо
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справджується оцінка швидкості збіжності
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Для встановлення оцінки швидкості збіжності дробу (11) використаємо формулу (14). Оцінимо вирази (22). При 
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Отже,
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Звідси при 
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 одержуємо оцінку (25). Теорему доведено. 
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ОЦЕНКИ скорости ПОТОЧЕЧНОЙ И РАВНОМЕРНОЙ СХОДИМОСТИ 1-периодической ветвящейся цепной дроби специального вида

Установлена новая формула разности двух подходящих дробей 1-периодической ветвящейся цепной дроби специального вида, с использованием которой получена оценка скорости поточечной и равномерной сходимости этой дроби.

estimates for speed of pointwise and uniform convergence of 1-periodic branched continued fraction of a special form

A new formula for the difference between two approximants of 1-periodic branched continued fraction of a special form is constructed. An estimate for speeds of pointwise and uniform convergence of such fraction is obtained using that formula.
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